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ÍÀÐIÇÍÎ I ÑÓÊÓÏÍÎ ÏÎËIÍÎÌIÀËÜÍI ÔÓÍÊÖI� ÍÀ ÄÎÂIËÜÍÈÕ
ÏIÄÌÍÎÆÈÍÀÕ Rn

Íàâåäåíî ïðèêëàäè íàðiçíî ïîëiíîìiàëüíèõ ôóíêöié, çàäàíèõ íà ïiäìíîæèíàõ àðèôìå-
òè÷íî¨ ïëîùèíè R2 , ÿêi íå ïîëiíîìiàëüíi çà ñóêóïíiñòþ çìiííèõ i ïîäàíà çàãàëüíà òåîðåìà
ïðî ïîëiíîìiàëüíiñòü íàðiçíî ïîëiíîìiàëüíî¨ ôóíêöi¨ f : E → R , äå E ⊆ Rn , ÿêà çàñòîñîâíà
ó âèïàäêó, êîëè E � öå îáëàñòü â Rn .

Examples of separately polynomial functions de�ned on subsets of R2 which are not jointly
polynomial are given. A general theorem on the polynomiality of a separately polynomial function
f : E → R where E ⊆ Rn , which is usable when E is a domain in Rn is established.

1. Ôóíêöiÿ f : E → R , ùî çàäàíà íà ïiä-
ìíîæèíi E ïðîñòîðó Rn , íàçèâà¹òüñÿ ïîëi-
íîìiàëüíîþ, ÿêùî iñíó¹ òàêèé ïîëiíîì

p(x) = p(x1, . . . , xn) =

=
N∑

k1,...,kn=0

ak1,...,knxk1
1 . . . xkn

n =

=
m∑

|k|=0

akx
k

íà ïðîñòîði Rn , ùî p|E = f . Äëÿ òî-
÷êè x = (x1, . . . , xn) ç Rn i äîâiëüíîãî
j = 1, . . . , n âèçíà÷èìî âiäîáðàæåííÿ qx̂j

:
R → Rn , ïîêëàäàþ÷è qx̂j

(t) = (y1, . . . , yn) ,
äå yk = xk ïðè k 6= j i yj = t , i ìíîæè-
íè Ex̂j

= q−1
x̂j

(E) . ßêùî x ∈ E , òî xj ∈
Ex̂j

, áî qx̂j
(xj) = x , îòæå, ó öüîìó âèïàäêó

Ex̂j
6= Ø äëÿ êîæíîãî j = 1, . . . , n . Ôóí-

êöiÿ f : E → R íàçèâà¹òüñÿ íàðiçíî ïîëiíî-
ìiàëüíîþ, ÿêùî äëÿ êîæíî¨ òî÷êè x ∈ E
i äîâiëüíîãî j = 1, . . . , n ôóíêöi¨ fx̂j

=
f ◦qx̂j

: Ex̂j
→ R ¹ ïîëiíîìiàëüíèìè ÿê ôóí-

êöi¨ îäíi¹¨ äiéñíî¨ çìiííî¨. Ùîá ïiäêðåñëè-
òè ðiçíèöþ ìiæ ïîëiíîìiàëüíèìè òà íàðiçíî
ïîëiíîìiàëüíèìè ôóíêöiÿìè, ïîëiíîìiàëüíó
ôóíêöiþ f : E → R íàçèâàþòü ùå ñóêó-
ïíî ïîëiíîìiàëüíîþ àáî ïîëiíîìiàëüíîþ çà
ñóêóïíiñòþ çìiííèõ. Ñóêóïíiñòü óñiõ ïîëi-
íîìiàëüíèõ ôóíêöié f : E → R ìè ïîçíà-
÷àòèìåìî ñèìâîëîì P (E) , à íàðiçíî ïîëi-
íîìiàëüíèõ � S(E) . Çðîçóìiëî, ùî çàâæäè

P (E) ⊆ S(E) . Äîáðå âiäîìî (äèâ., íàïðè-
êëàä, [1, c. 63]), ùî P (Rn) = S(Rn) . Ó ïðàöi
[2] ó âèïàäêó E = X1 × · · · × Xn áóëè âêà-
çàíi íåîáõiäíi i äîñòàòíi óìîâè íà ÷èñëîâi
ìíîæèíè X1 , . . . , Xn äëÿ òîãî, ùîá âèêî-
íóâàëàñÿ ðiâíiñòü P (E) = S(E) . Ïðèðîäíî
ïîñòàâèòè i çàãàëüíó çàäà÷ó: ÿêi íåîáõiäíi i
äîñòàòíi óìîâè ïîâèííà çàäîâîëüíÿòè ìíî-
æèíà E ⊆ Rn äëÿ òîãî, ùîá âèêîíóâàëàñÿ
ðiâíiñòü P (E) = S(E) ? Öÿ çàãàëüíà ïðîáëå-
ìà âèÿâèëàñÿ çíà÷íî ñêëàäíiøîþ i òóò ìè
ïîäàìî ëèøå ïåðøi ðåçóëüòàòè, ùî îòðèìà-
íi íàìè íà øëÿõó äî ¨¨ ðîçâ'ÿçàííÿ. Âîíè
áóëè àíîíñîâàíi â [3].

2. Ó âèïàäêó n = 2 ïîçíà÷åííÿ ñïðî-
ùóþòüñÿ. Íåõàé E ⊆ R2 i f : E → R �
ôóíêöiÿ. Äëÿ êîæíîãî x ç R ìè ðîçãëÿ-
äà¹ìî âåðòèêàëüíèé x -ïåðåðiç Ex = {y ∈
R : (x, y) ∈ E} ìíîæèíè E i äëÿ êîæ-
íîãî y ç R � ãîðèçîíòàëüíèé y -ïåðåðiç
Ey = {x ∈ R : (x, y) ∈ E} ìíîæèíè E .
Äëÿ êîæíîãî òî÷êè (x, y) ∈ E ïîêëàäåìî
fx(y) = fy(x) = f(x, y) . Ôóíêöiÿ fx : Ex →
R � öå âåðòèêàëüíèõ x -ðîçðiç ôóíêöi¨ f ,
à fy : Ey → R � ãîðèçîíòàëüíèé y -ðîçðiç
ôóíêöi¨ f . Ïîëiíîì p íà ïëîùèíi R2 çàïè-

ñó¹òüñÿ ó âèãëÿäi: p(x, y) =
m∑

k,j=0

akjx
kyj .

Ç äîâåäåíî¨ â [2] òåîðåìè âèïëèâà¹, ùî
äëÿ ìíîæèíè E = X × Y ⊆ R2 ðiâíiñòü
P (E) = S(E) âèêîíó¹òüñÿ òîäi i òiëüêè òîäi,
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êîëè îäíà ç ìíîæèí X ÷è Y ñêií÷åííà àáî
íåçëi÷åííà. Íàø ïåðøèé ðåçóëüòàò ïîêàçó¹,
ùî iñíóþòü ìíîæèíè E ⊆ R2 , ó ÿêèõ âñi
âåðòèêàëüíi i ãîðèçîíòàëüíi ïåðåðiçè Ex i
Ey êîíòèíóàëüíi, àëå ðàçîì ç òèì P (E) 6=
S(E) .
Òåîðåìà 1. Íåõàé E = {(x, y) ∈ R2 : x ≥

0 i y ≥ 0 àáî x ≤ 0 i y ≤ 0} i

f(x, y) =

{
xy, x ≥ 0 i y ≥ 0,
−xy, x ≤ 0 i y ≤ 0.

Òîäi âñi ïåðåðiçè Ex i Ey êîíòèíóàëüíi i
f ∈ S(E) \ P (E) .

Äîâåäåííÿ. ßñíî, ùî

Ex =





[0, +∞), x > 0,
R, x = 0,
(−∞, 0], x < 0,

çâiäêè âèïëèâà¹, ùî âñi ïåðåðiçè Ex êîí-
òèíóàëüíi, àäæå êîæíèé íåâèðîäæåíèé ïðî-
ìiæîê íà ÷èñëîâié îñi R ìà¹ ïîòóæíiñòü
êîíòèíóóìó. Òàê ñàìî âëàøòîâàíi i ãîðèçîí-
òàëüíi ïåðåðiçè Ey .

Ïðè x > 0 ôóíêöiÿ fx : [0, +∞) → R
¹ ëiíiéíîþ ç êóòîâèì êîåôiöi¹íòîì x , ïðè
x = 0 ôóíêöiÿ fx : R → R íóëüîâà, à ïðè
x < 0 ôóíêöiÿ fx : (−∞, +] → R ¹ ëiíiéíîþ
ç êóòîâèì êîåôiöi¹íòîì −x . Ó êîæíîìó âè-
ïàäêó âèõîäèòü, ùî fx � öå ïîëiíîìiàëüíà
ôóíêöiÿ. Òåæ ñàìå ñïðàâåäëèâå i äëÿ ôóí-
êöié fy , àäæå f(x, y) = f(y, x) . Òàêèì ÷è-
íîì, f ∈ S(E) .

Ïîêàæåìî, ùî f 6∈ P (E) . Íåõàé, íàâïà-
êè, iñíó¹ ïîëiíîì

p(x, y) =
m∑

k,j=0

ak,jx
kyj

íà R2 , äëÿ ÿêîãî p|E = f . Òîäi

f(x, x) = p(x, x) =
m∑

k,j=0

ak,jx
k+j

äëÿ êîæíîãî x ç R . Îòæå, ôóíêöiÿ g(x) =
f(x, x) ¹ ïîëiíîìîì íà R , à çíà÷èòü, íå-
ñêií÷åííî äèôåðåíöiéîâíîþ ôóíêöi¹þ. Àëå

ç îçíà÷åííÿ ôóíêöi¨ f âèïëèâà¹, ùî

g(x) =

{
x2, x ≥ 0,
−x2, x ≤ 0.

Äëÿ òàêî¨ ôóíêöi¨ g′(x) = 2|x| , à öÿ ôóí-
êöiÿ íå äèôåðåíöiéîâíà â òî÷öi 0. Îòðèìàíà
ñóïåðå÷íiñòü i çàâåðøó¹ äîâåäåííÿ.

Ïîäiáíi ïðèêëàäè ëåãêî ïîáóäóâàòè i òà-
êèì ÷èíîì. Áåðåìî äîâiëüíi íåïîðîæíi âiä-
êðèòi ìíîæèíè G1 i G2 íà ïëîùèíi R2 ,
òàêi, ùî ¨õ ïðîåêöi¨ íà îáèäâi âiñi íå ïåðå-
òèíàþòüñÿ ìiæ ñîáîþ, i áóäü-ÿêi äâà ðiçíèõ
ïîëiíîìè p1 i p2 íà R2 . Òîäi ôóíêöiÿ f :
G1∪G2 → R , äëÿ ÿêî¨ f(x, y) = pi(x, y) ïðè
(x, y) ∈ Gi òà i = 1, 2 áóäå íàðiçíî ïîëi-
íîìiàëüíîþ íà ìíîæèíi E = G1 ∪ G2 , àëå
f 6∈ P (E) . Ïðè öüîìó íåïîðîæíi ïåðåðiçè
Ex i Ey êîíòèíóàëüíi. Ïðèêëàä ç òåîðåìè
1 öiêàâèé ùå é òèì, ùî òóò ìíîæèíà E çâ'ÿ-
çíà.

3. Ïîêàæåìî òåïåð, ùî iñíóþòü ìíîæèíè
E ⊆ R2 , ó ÿêèõ âñi ïåðåðiçè Ex i Ey ñêií-
÷åííi, àëå P (E) 6= S(E) .

Íåõàé g : R → R � äîâiëüíà ái¹êöiÿ i
E = Gr g = {(x, g(x)) : x ∈ R} � ¨¨ ãðàôiê.
Çðîçóìiëî, ùî Ex = {g(x)} i Ey = {g−1(y)}
äëÿ äîâiëüíèõ x i y ç R , îòæå, ìíîæèíè
Ex i Ey îäíîòî÷êîâi. Îñêiëüêè äëÿ êîæíî¨
ñêií÷åííî¨ ìíîæèíè A ⊆ R áóäü-ÿêà ôóí-
êöiÿ h : A → R ¹ ïîëiíîìiàëüíîþ (öå âèï-
ëèâà¹ ç iíòåðïîëÿöiéíî¨ ôîðìóëè Ëà ðàí-
æà), òî ó íàøîìó âèïàäêó êîæíà ôóíêöiÿ
f : E → R ¹ ïîëiíîìiàëüíîþ, òîáòî ìíî-
æèíà S(E) çáiãà¹òüñÿ ç ìíîæèíîþ RE óñiõ
ôóíêöié f : E → R . Âiäîáðàæåííÿ x 7→
(x, g(x)) : R → E ¹ ái¹êöi¹þ, òîìó ïîòó-
æíiñòü |E| ìíîæèíè E � öå ïîòóæíiñòü
êîíòèíóóìó c . Îòæå,
|S(E)| = |RE| = cc = (2a)c = 2ac = 2c = f

(òóò a = |N| , äå N � ìíîæèíà íàòóðàëüíèõ
÷èñåë).

Ç äðóãîãî áîêó, ìíîæèíà P (R2) âñiõ ïî-
ëiíîìiâ p : R2 → R ìà¹ ïîòóæíiñòü c , áî
êîíòèíóàëüíîþ áóäå íàâiòü ìíîæèíà C(R2)
âñiõ íåïåðåðâíèõ ôóíêöié f : R2 → R , àäæå
êîæíà íåïåðåðâíà ôóíêöiÿ f : R2 → R öië-
êîì âèçíà÷à¹òüñÿ ñâî¨ì çâóæåííÿì f |Q2 íà
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ðàöiîíàëüíó ïëîùèíó Q2 , ÿêà ¹ çëi÷åííîþ.
Òîìó |P (E)| ≤ c äëÿ äîâiëüíî¨ ìíîæèíè
E ⊆ R2 . Íàñïðàâäi òàêè |P (E)| = c , áî âñi
êîíñòàíòè íà E ¹ ðiçíèìè ïîëiíîìiàëüíèìè
ôóíêöiÿìè, à ¨õ óæå êîíòèíóóì.

Òàêèì ÷èíîì, âèõîäèòü, ùî äëÿ íàøî¨
ìíîæèíè E = Gr g ìà¹ìî, ùî |S(E)| = f
i |P (E)| = c . Àëå çà òåîðåìîþ Êàíòîðà
f = 2c > c , îòæå, P (E) 6= S(E) , áiëüø òî-
ãî, |S(E) \ P (E)| = f . Òàêèì ÷èíîì, íàìè
âñòàíîâëåíà
Òåîðåìà 2. Äëÿ êîæíî¨ ái¹êöi¨ g : R→ R

i ¨¨ ãðàôiêà E = Gr g ìà¹ìî S(E) = RE ,
|S(E)| = 2c , |P (E)| = c i |S(E)\P (E)| = 2c ,
çîêðåìà, S(E) \ P (E) 6= Ø .

4. Òåïåð ïîäàìî îäèí ïîçèòèâíèé ðåçóëü-
òàò, àëå çðàçó äëÿ ïðîñòîðó Rn .

Ìíîæèíó E ⊆ Rn ìè íàçèâà¹ìî P -
ìíîæèíîþ, ÿêùî äëÿ äîâiëüíîãî ïîëiíîìà
p : Rn → R ç óìîâè p|E = 0 âèïëèâà¹, ùî
p = 0 . Äëÿ P -ìíîæèí E i òiëüêè äëÿ íèõ
âiäîáðàæåííÿ p 7→ p|E : P (Rn) → P (E) ¹
ái¹êòèâíèì.

Ìîæíà äîâåñòè, ùî ó âèïàäêó n = 1 P -
ìíîæèíè â R � öå â òî÷íîñòi íåñêií÷åííi
ïiäìíîæèíè ÷èñëîâî¨ ïðÿìî¨. Äëÿ n ≥ 2 öå
âæå íå òàê. Íàïðèêëàä, ìíîæèíè R × {0} ,
{0} × R ÷è ∆ = {(x, x) : x ∈ R} ¹ íà-
âiòü êîíòèíóàëüíèìè, àëå æîäíà ç íèõ íå
¹ P -ìíîæèíîþ â R2 . Ñïðàâäi, ìíîãî÷ëåíè
p(x, y) = x , q(x, y) = y i r(x, y) = x−y íåíó-
ëüîâi, àëå p|{0}×R = 0 , q|R×{0} = 0 i r|∆ = 0 .

Âiäîìî [2, òåîðåìà 8], ùî äëÿ íåñêií÷åí-
íèõ ïiäìíîæèí X1 , . . . , Xn ÷èñëîâî¨ ïðÿ-
ìî¨ ¨õ äîáóòîê E = X1 × · · · × Xn ¹ P -
ìíîæèíîþ â Rn . Çîêðåìà, P -ìíîæèíàìè â
Rn áóäóòü äîâiëüíi íåâèðîäæåíi ïàðàëåëå-
ïiïåäè, à çíà÷èòü, i óñi íåïîðîæíi âiäêðèòi
ïàðàëåëåïiïåäè.

Òåîðåìà 3. Íåõàé E ⊆ Rn i f : E → R
� ôóíêöiÿ, äëÿ ÿêî¨ iñíó¹ ñiì'ÿ (At : t ∈ E)
ïiäìíîæèí At ìíîæèíè E , ùî çàäîâîëü-
íÿ¹ óìîâè:

(i) t ∈ At äëÿ êîæíîãî t ∈ E ;
(ii) f |At ∈ P (At) äëÿ êîæíîãî t ∈ E ;
(iii) äëÿ áóäü-ÿêèõ òî÷îê t′ i t′′ ç E

iñíóþòü òàêi òî÷êè t1 , . . . , tm ç E , ùî

t1 = t′ , tm = t′′ i äëÿ êîæíîãî k = 2, . . . , m
ïåðåòèí Atk−1

∩Atk ¹ P -ìíîæèíîþ â Rn .
Òîäi f ∈ P (E) .
Äîâåäåííÿ. Çãiäíî ç óìîâîþ (ii) äëÿ

êîæíîãî t ç E iñíó¹ òàêîé ïîëiíîì pt :
Rn → R , ùî pt|At = f |At . Áóäåìî ââàæàòè,
ùî E 6= Ø , áî äëÿ ïîðîæíüî¨ ìíîæèíè òâåð-
äæåííÿ î÷åâèäíå. Çàôiêñó¹ìî òî÷êó t0 ç E
i ïîëiíîì p = pt0 i ïîêàæåìî, ùî p|E = f .

Íåõàé t � äîâiëüíà òî÷êà ç E . Çà óìî-
âîþ (iii) iñíóþòü òàêi òî÷êè t1 , . . . , tm
ç E , ùî t1 = t0 , tm = t i âñi ïåðåòè-
íè Bk = Atk−1

∩ Atk ïðè k = 2, . . . , m ¹
P -ìíîæèíàìè â Rn . Ðîçãëÿíåìî ïîëiíîìè
p = pt0 = pt1 , pt2 , . . . , ptm = pt . Äëÿ êîæ-
íîãî k = 2, . . . , m ìà¹ìî

ptk−1

∣∣∣
Bk

= f
∣∣∣
Bk

= ptk

∣∣∣
Bk

.

Îñêiëüêè Bk � öå P -ìíîæèíè, òî ptk−1
=

ptk äëÿ êîæíîãî k = 2, . . . , m , çâiäêè âèï-
ëèâà¹, ùî

p = pt1 = pt2 = · · · = ptm = pt,

îòæå, pt = p . Çîêðåìà, f(t) = pt(t) = p(t) ,
àäæå t ∈ At çà óìîâîþ (i). Òàêèì ÷èíîì,
ñïðàâäi p|E = f , îòæå, f ∈ P (E) .

Íàãàäà¹ìî, ùî îáëàñòü G ó ïðîñòîði Rn

� öå âiäêðèòà i çâ'ÿçíà ïiäìíîæèíà â Rn . Ç
òåîðåìè 3 âèïëèâà¹

Òåîðåìà 4. Íåõàé G � îáëàñòü â Rn .
Òîäi P (G) = S(G) .

Äîâåäåííÿ. Ðîçãëÿíåìî ìàêñèìóì íîð-
ìó |x| = max

1≤k≤n
|xk| íà ïðîñòîði Rn i äëÿ

êîæíîãî t ∈ Rn êóái÷íi δ -îêîëè

Uδ(t) = {x ∈ Rn : |x− t| < δ},
ÿêi ìè áóäåìî ðîçãëÿäàòè ïðè 0 < δ ≤ +∞ .
Äëÿ êîæíî¨ òî÷êè t ç G ìîæíà çíàéòè òà-
êå ÷èñëî δt ∈ (0, +∞] , ùî Uδt(t) ⊆ G , ïðè-
÷îìó, ÿêùî Uδ(t) ⊆ G , òî Uδ(t) ⊆ Uδt(t) .
Ïîêëàäåìî At = Uδt(t) äëÿ t ∈ G i äîâåäå-
ìî, ùî ñiì'ÿ (At : t ∈ G) ìà¹ âëàñòèâîñòi
(i) � (iii) ç òåîðåìè 3 äëÿ áóäü-ÿêî¨ ôóíêöi¨
f ∈ S(G) .
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Çðîçóìiëî, ùî t ∈ At ⊆ G äëÿ êîæíî-
ãî t ∈ G . Äàëi, îñêiëüêè At � öå âiäêðè-
òèé íåïîðîæíié ïàðàëåëåïiïåä â Rn , òî çà
òåîðåìîþ 9 ç [2] P (At) = S(At) . Àëå äëÿ
ôóíêöi¨ f ∈ S(G) , çðîçóìiëî, i çâóæåííÿ
f |At ∈ S(At) . Òîìó f |At ∈ P (At) äëÿ êîæ-
íîãî t ∈ E , òîáòî âèêîíó¹òüñÿ óìîâà (ii).

Ïåðåâiðèìî óìîâó (iii). Íåõàé t′ i t′′ � äî-
âiëüíi òî÷êè ç G . Ïîñëiäîâíiñòü òî÷îê t1 ,
. . . , tm ç G , òàêó, ùî t1 = t′ , tm = t′′ i äëÿ
êîæíîãî k = 2, . . . ,m ïåðåòèíè Atk−1

∩Atk ¹
P -ìíîæèíàìè íàçâåìî P -ëàíöþæêîì, ùî
ç'¹äíó¹ t′ ç t′′ . Ùîá äîâåñòè, ùî òàêèé P -
ëàíöþæîê çàâæäè iñíó¹, ðîçãëÿíåìî ìíîæè-
íó

A = {t ∈ G : iñíó¹ P -ëàíöþæîê

t1, . . . , tm â G, ùî ç'¹äíó¹ t′ i t}.
Îñêiëüêè, î÷åâèäíî t′ ∈ A , òî A 6= Ø . Ïîêà-
æåìî, ùî A ¹ âiäêðèòîþ i çàìêíåíîþ ìíî-
æèíîþ â G .

Ñïðàâäi, íåõàé t ∈ A i t1, . . . , tm � P -
ëàíöþæîê â G , ÿêèé ç'¹äíó¹ t′ ç t . Ðîçãëÿ-
íåìî äîâiëüíó òî÷êó s ∈ Atm = At i ìíîæè-
íó As . Îñêiëüêè s ∈ At∩As , òî At∩As 6= Ø ,
îòæå, At∩As � öå íåïîðîæíié âiäêðèòèé ïà-
ðàëåëåïiïåä â Rn , ÿêèé ¹ P -ìíîæèíîþ. Ïî-
êëàäàþ÷è tm+1 = s ìè îäåðæèìî âiäïîâiä-
íèé P -ëàíöþæîê t1 , . . . , tm+1 , ÿêèé ç'¹ä-
íó¹ t′ ç s . Îòæå, s ∈ A , à çíà÷èòü, At ⊆ A .
Àëå ìíîæèíà At ¹ îêîëîì òî÷êè t â Rn , à
òîìó i A ¹ îêîëîì òî÷êè t â Rn , îòæå, ìíî-
æèíà A âiäêðèòà â Rn , à çíà÷èòü, i â G .

Íåõàé t ∈ A∩G . Òîäi At ∩A 6= Ø , îòæå,
iñíó¹ òî÷êà s ∈ At ∩ A . Ïîáóäóâàâøè P -
ëàíöþæîê t1 , . . . , tm , ùî ç'¹äíó¹ òî÷êó t′

ç òî÷êîþ s i äîäàâøè äî íüîãî ùå òî÷êó
tm+1 = t , ìè îäåðæèìî P -ëàíöþæîê t1 ,
. . . , tm+1 , ùî ç'¹äíó¹ t′ ç t . Îòæå, t ∈ A ,
à çíà÷èòü ìíîæèíà A çàìêíåíà â G .

Òàêèì ÷èíîì, A � öå íåïîðîæíÿ âiäêðè-
òà i çàìêíåíà ÷àñòèíà çâ'ÿçíî¨ ìíîæèíè G .
Òîìó A = G , çîêðåìà t′′ ∈ A , îòæå, i âëà-
ñòèâiñòü (iii) âèêîíó¹òüñÿ.

Òîìó, çà òåîðåìîþ 3 äëÿ áóäü-ÿêî¨ ôóí-
êöi¨ f ∈ S(G) îòðèìó¹ìî, ùî f ∈ P (G) ,
îòæå, P (G) = S(G) .
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