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ДО СТОЛIТТЯ ВIД НАРОДЖЕННЯ К.М. ФIШМАНА

Дано штрихи життя i дiяльностi вiдомого математика Карла Морiцовича Фiшмана, випускника Чер-
нiвецького унiверситету 1939 року, який пропрацював з малою перервою у Чернiвецькому унiверситетi з
1940 по 1973 рiк i в 60-х роках був завiдувачем кафедри математичного аналiзу.

We touch professional activity and life of K.M. Fishman, a graduate from Chernivtsi University in 1939, who
worked with a small break in Chernivtsi University from 1940 till 1973 and was the head of the department of
mathematical analysis in 60’th years.

Карл Морiцович Фiшман
(25.12.1914 – 27.03.2010)
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1. Вступ. 25 грудня 2014 року мину-
ло 100 рокiв вiд дня народження вiдомо-
го математика Карла Морiцовича Фiшма-
на, який був випускником нашого унiверси-
тету i пропрацював в унiверситетi понад 30
рокiв, виховавши багатьох учнiв. 26 грудня
2014 року було проведене розширене засiда-
ння наукового семiнару з теорiї функцiй i
функцiонального аналiзу кафедри матема-
тичного аналiзу ЧНУ, присвячене цiй рiчни-
цi. З доповiдями про К.М. Фiшмана висту-
пили В.К. Маслюченко i С.С. Лiнчук. З 1
по 4 липня у Чернiвцях проходила наукова
конференцiя, присвячена 100-рiччю вiд на-
родження К.М. Фiшмана та М.К. Фаґе, де
першого липня мною була виголошена до-
повiдь до 100-рiччя К.М. Фiшмана. За ма-
терiалами цих доповiдей, тез [1], некрологу
[2] та деяких робiт К.М. Фiшмана i написана
дана стаття.

2. Народження, освiта i вчителi.
К.М. Фiшман народився 25 грудня 1914 ро-
ку в румунському мiстi Сучава. Школу вiн
закiнчив у 1932 роцi, а у 1934 роцi поступив
у Чернiвецький унiверситет, який закiнчив
у 1939 роцi.

Чернiвецький унiверситет у минулому

В той час в унiверситетi працювали вида-
тнi румунськi математики Симион Стоїлов
та Мирон Николеску, вiдомi фахiвцi в галу-
зi математичного аналiзу, вченi з європей-
ською освiтою. С.Стоїлов здобув вищу освi-
ту у Сорбоннi в Парижi, слухаючи лекцiї та-
ких знаменитих французьких математикiв
як А. Пуанкаре, Е. Пiкар, Е. Ґурса, Ж. Ада-
мар, Е. Борель i А. Лебеґ.

М. Николеску теж учився в Парижi з
1924 по 1928 рiк i докторську роботу на-

Симион Стоїлов Мирон Николеску
(1873 – 1961) (1903 – 1975)

писав пiд впливом Е. Пiкара. Обидва ма-
тематики працювали у галузi комплексно-
го аналiзу, зокрема, С. Стоїлов, працюючи
в Чернiвецькому унiверситетi, написав i ви-
дав у Парижi у 1938 роцi свою моногра-
фiю “Lecon sur les principles topologiques de
la theorie de fonctions analytiques” (росiйське
видання: “Лекции о топологических прин-
ципах теории аналитических функций”, Мо-
сква, 1964). С. Стоїлов був першим директо-
ром математичного iнституту в Бухарестi, а
М. Николеску змiнив його на цiй посадi у
1961 роцi. Очевидно, вiд них молодий Карл
Фiшман перейняв любов до теорiї функцiй
комплексної змiнної, яка не полишала його
все життя.

3. Асистент кафедри математичного
аналiзу. Коли у 1940 роцi Пiвнiчна Букови-

Микола Боголюбов
(1909 – 1995)

на воз’єдналася з Україною у складi СРСР
i у Чернiвецькому унiверситетi вiдкрилася
кафедра математичного аналiзу, то її пер-
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шим завiдувачем став М.М. Боголюбов, вче-
ний зi свiтовим iменем, видатний математик
i фiзик, 100-рiччя якого широко вiдзначало-
ся 2009 року в Українi i свiтi, зокрема, i в
Чернiвецькому унiверситетi. Вiн працював в
унiверситетi у 1940-41 роках i в той же час
тут почав викладати i недавнiй випускник
Чернiвецького унiверситету Карл Фiшман.

4. Воєннi роки. Вiйна брутально пере-
рвала викладацьку працю i К.М. Фiшман
був мобiлiзований у Червону армiю (1941
– 1943). У 1943-45 роках вiн працював на
посадi старшого викладача у Свердловсько-
му полiтехнiчному iнститутi, де був за йо-
го словами пов’язаний з вiдомим алгебра-
їстом С.М. Чернiковим (1912 – 1987), але
алгеброю не став займатися – вабила теорiя
функцiй.

С.М.Чернiков (1912 – 1987)

5. Повернення в Чернiвцi i канди-
датська дисертацiя. У 1945 роцi К.М. Фi-
шман повернувся в Чернiвецький унiверси-
тет, де працював до 1973 року на кафе-
дрi математичного аналiзу. Кандидатську
дисертацiю “Некоторые гильбертовы про-
странства аналитических функций” захи-
стив у 1957 роцi в Московському унiверси-
тетi.

Ось як оцiнили першi науковi досягнен-
ня К.М. Фiшмана фахiвцi в галузi компле-
ксного аналiзу Г.Ц. Тумаркiн i С.Я. Хавiн-
сон у роздiлi “Степенные ряды и их обоб-
щения. Проблема моногенности. Граничные
свойства” працi “Математика в СССР за со-
рок лет”(т.I, c. 435):

“В циклi праць К.М. Фiшмана використа-
ння методу М.М. Джрбашяна разом з мiрку-

Тумаркiн Г.Ц. (н.1927) Хавiнсон С.Я. (1927 – 2003)

ваннями з функцiонального аналiзу, голов-
ним чином теорiї гiльбертових просторiв з
вiдтворюючим ядром, привело до отриман-
ня ряду загальних результатiв, що стосую-
ться зображень аналiтичних i мероморфних
функцiй в крузi i на площинi. К.М. Фiшман
з допомогою знайдених зображень розв’язав
також ряд задач iнтерполяцiйного та екс-
тремального характеру”.

Науковим керiвником К.М. Фiшмана був
М.К. Фаґе, тодiшнiй завiдувач кафедри ма-

М. К. Фаґе
(1915 – 1995)

тематичного аналiзу. М. Фаґе, випускник
мехмату Московського унiверситету, учень
академiка А. Колмогорова, працював у на-
шому унiверситетi з 1947 по 1960 рiк, за-
вiдуючи кафедрою математичного аналiзу
з 1953 року. Вiн захистив у цей час до-
кторську дисертацiю (1958 рiк), за матерi-
алами якої видав монографiю “Операторно-
аналiтичнi функцiї однiєї незалежної змiн-
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ної” (Львiв, 1959).
Детальнiше про М.К. Фаґе дивись у стат-

тi про нього у цьому ж журналi.
6. Завiдувач кафедри математично-

го аналiзу i докторська дисертацiя.
Звання доцента К.М.Фiшман отримав у 1961
роцi. I у цьому ж роцi вiн змiнив М.К. Фаґе,
який переїхав до Новосибiрська, на посадi
завiдувача кафедри математичного аналiзу
i працював на цiй посадi до свого звiльнення
у 1973 роцi.

Левiтан Б.М.
(1914 – 2004)

Маркушевич О.I.
(1908 – 1979)

Євграфов М.А.
(1927 – 1997)

Працюючи в Чернiвецькому унiверсите-
тi, Карл Морiцович написав докторську ди-
сертацiю “Некоторые классы линейных ото-
бражений аналитических пространств и их

приложения”, яка була прийнята до захи-
сту у спецiалiзовану раду при Московсько-
му педагогiчному iнститутi. Незважаючи на
її високий рiвень i першокласнi результа-
ти, зокрема, матричне доведення теореми
про еквiвалентнiсть довiльних диференцi-
альних операторiв однакового порядку з
аналiтичними коефiцiєнтами i одиничним
старшим коефiцiєнтом у просторах аналiти-
чних у крузi функцiй, схвальнi вiдгуки опо-
нентiв, вiдомих фахiвцiв у галузi компле-
ксного аналiзу Б.М. Левiтана, О.I. Марку-
шевича i М.А. Євграфова, при голосуван-
нi дисертацiя не набрала належної кiлькостi
голосiв i була вiдхиленою, що безумовно, бу-
ло однiєю з причин переїзду К.М. Фiшмана
в Iзраїль.

7. Методи функцiонального аналiзу
в теорiї функцiй комплексної змiнної.
В монографiї С. Банаха [3] з функцiонально-
го аналiзу, польське видання якої вийшло у
1931 роцi, а французьке – у 1932 роцi, домi-
нує дiйсна змiнна. Воно й не дивно, бо теоре-
ма про продовження лiнiйних функцiоналiв
для комплексних скалярiв була доведена ли-
ше наприкiнцi тридцятих рокiв XX столiття
Г. Сухомлиновим [4] та Г. Бонненблустом i
А.Собчиком [5].

Кете Ґ. (1905-1989) Хапланов М.Г. (1902-1977)

Простiр аналiтичних в деякiй областi
функцiй з топологiєю компактної збiжно-
стi вперше був систематично дослiджений
у фундаментальнiй працi Ґ. Кете [6] у 1953
роцi, але вже у 1951 роцi ростовський мате-
матик М.Г. Хапланов публiкує роботи [7,8]
про простори аналiтичних функцiй та бази-
си i оператори в таких просторах. Звичайно,
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тут слiд згадати i статтю О.I. Маркушеви-
ча [9] про базиси в просторах аналiтичних
функцiй, яка з’явилася ще у 1945 роцi.

Цi працi вiдкрили нове поле дослiджень
в комплексному аналiзi, де широко викори-
стовуються методи функцiонального аналi-
зу.

Для К.М. Фiшмана, учня С. Стоїлова i
М. Николеску, комплексний аналiз був улю-
бленою галуззю математики. В 50-х роках,
працюючи над кандидатською дисертацiєю
“Некоторые гильбертовы пространства ана-
литических функций”, яку вiн захистив в
1957 роцi, Карл Морiцович почав застосову-
вати методи функцiонального аналiзу в тео-
рiї функцiй комплексної змiнної i з того часу
це стало основним напрямком його творчої
дiяльностi.

Зауважимо, що в 50-х роках завершилося
формування загальної теорiї топологiчних
векторних просторiв, зокрема, вийшла кни-
га Н.Бурбакi [10] (французькi видання вiд-
повiдних роздiлiв з’явилися у 1953 i 1955
роках, росiйський переклад – у 1959 роцi).
У 1960 роцi виходить перший том моногра-
фiї Ґ. Кете [11] на нiмецькiй мовi з теорiї
топологiчних векторних просторiв, його чи-
сленнi роботи з теорiї досконалих просто-
рiв, зокрема, основоположна праця [12], що
написана разом з О.Теплiцем, послужила
одним iз джерел загальної теорiї.

К.М. Фiшман першим в Чернiвцях зрозу-
мiв важливiсть теорiї топологiчних вектор-
них просторiв при вивченнi просторiв ана-
лiтичних функцiй. У 60-х роках за книж-
кою Бурбакi [10] на кафедрi математично-
го аналiзу проводився семiнар. А в 1970 ро-
цi з появою перекладу книжки Робертсонiв
[13] Карл Морiцович започаткував читання
нового спецкурсу “Топологiчнi векторнi про-
стори” на кафедрi математичного аналiзу,
який з того часу постiйно читається на ка-
федрi.

8. Еквiвалентнiсть операторiв. З усi-
єї наукової спадщини К.М. Фiшмана, уявле-
ння про яку можна скласти на основi спи-
ску вибраних праць, ми виберемо один з йо-
го головних результатiв, що стосується еквi-
валентностi операторiв. Короткий огляд iн-

ших результатiв є в некролозi [2].
Нехай X i Y – топологiчнi векторнi про-

стори. Лiнiйнi неперервнi оператори A :
X → X i B : Y → Y називаються еквi-
валентними або подiбними, якщо iснує та-
кий iзоморфiзм T : X → Y , що BT = TA,
при цьому iзоморфiзм T називається опера-
тором перетворення.

Проблему еквiвалентностi операторiв
вперше почав дослiджувати на кафедрi
математичного аналiзу М.К. Фаґе (див.
його монографiю [14] i вказану там лiте-
ратуру, а також статтю [15]). Зокрема, вiн
встановив еквiвалентнiсть диференцiальних
операторiв одного порядку з одиничним
старшим коефiцiєнтом. Одночасно з ним
подiбний результат отримали Ж. Дельсарт
i Ж.-Л. Лiонс [16]. М.К. Фаґе отримав свiй
результат незалежно вiд них розвинувши
теорiю операторно-аналiтичних функцiй,
про це вiн писав у своєму листi в редакцiю
[17].

К.М. Фiшман у статтi [Ф24] (посилан-
ня з лiтерою Ф стосується списку вибраних
праць К.М. Фiшмана) використовуючи зов-
сiм iнший пiдхiд, що базується на матрично-
му описi лiнiйних неперервних операторiв в
просторi аналiтичних функцiй [7,Ф14], зна-
чно розвиває цей результат. В просторi AR,
0 < R ≤ ∞ всiх аналiтичних у крузi |z| < R
функцiй з топологiєю компактної збiжностi
вiн розглядає оператор ∆, який на елемен-
тах степеневого базису zn задається прави-
лами

∆1 = ξ·0 = 0,∆zn = ξnz
n−1(n = 1, 2, . . . ),

де ξn – комплекснi числа, i вказує умови,
за яких цей оператор однозначно продовжу-
ється до лiнiйного неперервного оператора
∆ : AR → AR.

У випадку ξn = n, оператор ∆ = d
dz

.

Якщо ξn = αn−1

αn
, де g(z) =

∞∑
n=0

αnz
n – цiла

функцiя класу росту [ρ, σ] i lim
n→∞

n
1
ρ n
√

|αn| =

(eρσ)
1
ρ , то оператор ∆ збiгається з опе-

ратором узагальненого диференцiювання
Гельфонда-Леонтьєва [18].
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Карл Морiцович Фiшман розглядає лi-
нiйнi неперервнi оператори A(ν) : AR → AR

(ν = 0, 1, . . . , s − 1, s – натураль-
не число), матрицi [α

(ν)
ik ] яких у ба-

зисi {zn}∞n=0 задовольняють умови:
a)α

(ν)
ik = 0(k ≥ i+ s− ν; ν = 0, 1, . . . , s− 1),

b) sup
k,ν

∑
i

|α(ν)
ik |ri−k = p(r) < ∞

для всiх r з деякого iнтервалу (R′, R),
0 ≤ R′ < R. Разом з ними розглядаються i
оператори B(ν) з матрицями [β

(ν)
ik ], що теж

задовольняють вiдповiднi умови a) та b).
Основний результат статтi [Ф24] фор-

мулюється так: для довiльних a(ν)(z) =
∞∑
k=0

a
(ν)
k zk ∈ AR i b(ν)(z) =

∞∑
k=0

b
(ν)
k zk ∈ AR

(ν = 0, 1, . . . , s), a(0)(z) = b(0)(z) = 1, опе-
ратори

A =
s∑

ν=0

a(ν)(z)∆s−ν +
s−1∑
ν=0

A(ν)∆ν (1)

i

B =
s∑

ν=0

b(ν)(z)∆s−ν +
s−1∑
ν=0

B(ν)∆ν (2)

є еквiвалентними в просторi AR. Оператор
перетворення T може бути вибраний так,
щоб мала мiсце рiвнiсть:

dν

dzν
(Tf(z))|z=0 =

dν

dzν
f(z)|z=0

(ν = 0, 1, . . . , s− 1); цими умовами оператор
перетворення T визначається однозначно.

Зрозумiло, що ця теорема, як частин-
ний випадок, мiстить теорему про еквiвален-
тнiсть диференцiальних операторiв. В той
час, коли у М. К. Фаґе доведення розтягну-
лося на багато сторiнок i потребувало по-
будови нової теорiї, цiкавої, втiм, i самої по
собi, матричне доведення К. М. Фiшмана за-
ймає неповних чотири сторiнки. Читаючи
його, хочеться сказати разом iз вiдомим тол-
стовським героєм: ”Як все це просто! Як я
цього не знав ранiше!“

9. Педагогiчна дiяльнiсть та учнi.
Карл Морiцович проводив значну виклада-
цьку роботу, читаючи усi фундаментальнi
курси кафедри математичного аналiзу (ма-
тематичний аналiз, теорiя функцiй дiйсної

змiнної, теорiя функцiй комплексної змiн-
ної, функцiональний аналiз, елементи теорiї
множин i математичної логiки). Вiн прочи-
тав також багато спецкурсiв, деякi з яких,
як-от “Топологiчнi векторнi простори”, сам
започаткував на кафедрi. Детальнiше про
Карла Морiцовича, як про лектора, дивись
у спогадах автора [19].

Разом з тим К.М. Фiшман керував аспi-
рантурою на кафедрi, зокрема, пiд його
науковим керiвництвом захистили дисерта-
цiї М.I. Нагнибiда (1967) та М.Ю. Царь-
ков (1973). Учнем Карла Морiцовича є i ав-
тор цих рядкiв, у якого К.М. Фiшман був
науковим керiвником його дипломної робо-
ти (1972), а кандидатська дисертацiя (1985)
розвивала iдеї дипломної роботи.

10. Професор в Iзраїлi. З 1974 по 1984
рiк К.М. Фiшман був професором унiвер-

Унiверситет iменi Бар-Iлана

ситету iменi Меїра Бар-Iлана в Рамат-Ганi
(Iзраїль) i там вийшов на пенсiю.

Помер К.М. Фiшман 27 березня 2010 ро-
ку в Iзраїлi у вiцi 95 рокiв. Пам’ять про цьо-
го чудового математика i педагога назавжди
залишиться в наших серцях.
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